
Corrigé du CC2 ALBI 
Exercice 2 :

La matrice A =( a

pour polgrême

caractéristiquee2) = (X -3)(X- 1)(X-2) - 2
+ 2(X -1) - (X -2)

= (X-3)(X-1)(X-2) +X-2 = (X-2)(X2- 4X +4)
= (X -2)3

Donc la matrice N=A-2I est
milpotente. On calcule :
N= (0) +0 donc Nest nilpotent
d'indice 3 : on sait qu'il n'ya qu'u bloc
de Jadan NVJz . Pour traver unebase
deJadanisation", ilsuffitde trauer um
vecteur estR tel que N° (es)0.
On Choisit (par exemple) es=(= 13
et
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Exercice 3 :

Danlaben et
d'ai N = PJzP-2 avec P=(
1
.
Comme (a, up) ,et ,...,un(a) fame
une base de E /avec n=dimE) , un

endomaphisme vest corner dis que
l'ar

connaît v(u() pour i = 0 .. n-1-
Or
,
si vou = nov

,
alors vou"-vov

d'ai v(u(x)) = u+ (v(x) Fi, 0.
Si an connait w(a), on connait donc

v (u(x)) et finalement on connait osur
une base de E .

Si vole nov etsi un est cyclique,
la donnée de va) suffit àdituminerv



2. Comme v(EE = k[u].c , on en
déduit qu'il existe PER[X] tel que

v(x) = P(u)(x).
Comme v-P(u) commute avecv et

que (v
- P(u)(x) = 0, on en déduit que

v= P(u) d'après la question 1 .
3
.

Si =( et~(a
MONI (0) =v

Donc v commute avecu

Or
,
si PER[X]

,
alas

P(m) = (PIT)) + (0)
Ainsi, v n'est pas un polynôme enu.


